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反比例函数综合

 线  索    笔   记

反比例函数   ( )

的符号

图象

图象特征 双曲线两分支分别位于第 象限 双曲线两分支分别位于第 象限

函数增减性 每一个象限内， 随 的 每一个象限内， 随 的

  总  结

① 反比例函数的增减性不是连续的，在描述其增减性时，一定要加上“ ”．

② 已知自变量的大小，比较函数值的大小，不能笼统的利用“ ， 随 的增大而减小”， 而是先

；只有 时才能利用增减性比较函数值大小．

本 节 导 图
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一、 反比例函数与一次函数交点问题

反比例函数与一次函数的交点问题：

 线  索    笔   记

当判别式 时

 

意味着一次函数与反比例函数有两个

不相同交点，直线与双曲线相交，方

程的两根即为交点的横坐标．

 

当判别式 时

 

意味着一次函数与反比例函数只有一

个交点，直线与双曲线相切，方程的

根即为交点的横坐标．

 

当判别式 时

 

意味着一次函数与反比例函数没有交

点，直线与双曲线相离．

 

  总  结

联立两个函数 所得的一元二次方程 ，求解一元二次方程．
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已知一次函数解析式为 （只含一个待定系数），反比例函数解析式为 ，

且直线与双曲线的交点个数情况已知，求参数的取值或取值范围问题：

【小技巧】 

① 当 确定，一次函数 是平行于 的直线，

② 当 确定，一次函数 是绕定点 旋转的直线．

③ 一次函数 是绕过定点 旋转的直线．

 线  索    笔   记

直线与双曲线 交点个数 递推关系 判别式

相交

相切

相离

  总  结

联立一次函数与反比例函数 ，得到的一元二次方程 ．

依据判别式的等式（或不等式）关系，可求待定系数的取值（或取值范围）．

A. B. C. D.

1. 如果直线 与双曲线 的一个交点 的坐标为 ，则它们的另一个交点 的坐标为（  

）．

A. ， B. ， C. ， D. ，

2. 如图，是一次函数 与反比例函数 的图象，则关于 的方程 的解为（  

）．
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3. 若一次函数 和反比例函数 的图象有两个交点，当             时，有一个交点

的纵坐标为 ．

4. 反比例函数 和正比例函数 的部分图象如图，由此可以得到方程 的解

为            ．

（ 1 ）

（ 2 ）

5. 如图，在平面直角坐标系 中，点 在 轴上，点 在第一象限内， ， ，

的面积为 ，反比例函数 的图象经过点 ．

求 的值．

已知点 坐标为 ，过点 作直线 的垂线 ，点 ， 关于直线 的对称点分别为 ，

，若线段 与反比例函数 的图象有公共点，直接写出 的取值范围．
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（ 1 ）

（ 2 ）

6. 如图，在平面直角坐标系 中，直线 与反比例函数 的图象交于点 ．

求点 的坐标及反比例函数的解析式．

点 是 轴上的一个动点，若 ，直接写出 的取值范围．

二、 反比例函数与不等式

1. 已知自变量取值范围，求函数值取值范围

 线  索    笔   记

函数图象 自变量取值范围 函数值取值范围

  总  结
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7. 对于反比例函数 ，当 时， 的取值范围是            ．

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

8. 已知反比例函数 ，则：

当 时，反比例函数 的取值范围是            ．

当 且 时， 的取值范围是            ．

当反比例函数 的取值范围是 且 时，自变量 的范围是            ．

（ 1 ）

（ 2 ）

9. 如图．一次函数 的图象经过点 ，且与反比例函数 （ 为不等于 的常数）的

图象在第一象限交于点 ．求：

一次函数和反比例函数的解析式．

当 时，反比例函数 的取值范围．
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2. 反比例函数与不等式

【方法】

口诀：“ 轴左右分两区，交点两旁再划分；数形结合来分析，取等取 要当心．”

如图，一次函数 与反比例函数 相交于 、 ．

分别过 、 两点作 轴的垂线 ， ，则 、 、 轴将直线和双曲线分成四段： ，

， 、 ．分段分析，然后填空：

当 时

当 时

A. 或 B.

C. D. 或

10. 已知关于 的方程 的解为 和 ，则不等式 的解集为（   ）．

11. 如图，函数 的图象与函数 的图象交于点 ， ，那么不等式

的解集是            ．
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A. 或 B. 或

C. 或 D. 或

12. 如图，直线 与双曲线 的图象交于 、 两点，则不等式 的解集为（  

）．

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

13. 如图，直线 与反比例函数 的图象相交于 和 两点．

x

y

O

求 的值．

直线 与直线 相交于点 ，与反比例函数的图象相交于点 ．若 ，

求 的值．

直接写出不等式 的解集．
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14. 阅读下面材料： 上课时李老师提出这样一个问题：对于任意实数 ，关于 的不等式

恒成立，求 的取值范围．

小捷的思路是：原不等式等价于 ，设函数 ， ，画出两个函

数的图象的示意图，于是原问题转化为函数 的图象在 的图象上方时 的取值范围．

请结合小捷的思路回答：

对于任意实数 ，关于 的不等式 恒成立，则 的取值范围是            ．

参考小捷思考问题的方法，解决问题：

关于 的方程 在 范围内有两个解，求 的取值范围．
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三、 反比例函数的应用

反比例函数在实际生活和科学领域都有广泛的应用，我们通过对题目的阅读理解，抽象出实际问题中的

函数关系，将文字转化为数学语言，再利用反比例函数的思想方法来解决实际问题．

1. 用反比例函数解决实际问题的方法和步骤

 线  索    笔   记

 

步骤

 

 

 

① 审清题意，找出题目中的常量、变量，并理清常量与变量之间的关系．

② 根据常量与变量之间的关系，设出函数的关系式，待定的系数用字母来表示．

③ 由题目中的已知条件列出方程，求出待定系数．

④ 写出函数关系式，并注意关系式中的自变量的取值范围．

⑤ 用函数关系去解决实际问题．

    总  结

2. 运用反比例函数模型解觉实际问题时，要掌握一些基本的模型

 线  索    笔   记

常见的反比例

函数关系

【注意】

（ ）当长方体体积为定值时，底面积与高成反比例函数关系，当三角形面积为定值

时，底边长与高成反比例函数关系．

（ ）当工程总量为定值时，工作时间与工作效率成反比例函数关系．

（ ）当力 所作的功一定时，力 与物体在 方向通过的距离 成反比例函数关系．

（ ）杠杆定律：力 力臂 定值．

（ ）压强公式： ，其中 为压强， 为压力， 为受力面积．

① 求出函数关系式后，要注意自变量的取值范围；

② 求出问题的解，既要符合题目中的方程，还要符合实际意义．

    总  结
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A. B. C. D.

15. 已知蓄电池的电压为定值，使用蓄电池时，电流 （单位： ）与电阻 （单位： ）是反比例函数

关系，它的图象如图所示．如果以此蓄电池为电源的用电器的限制电流不能超过 ，那么用电器的

可变电阻 应控制在（   ）．

A. B. C. D.

16. “单词的记忆效率”是指复习一定量的单词，一周后能正确默写出的单词个数与复习的单词个数的

比值．右图描述了某次单词复习中 ， ， ， 四位同学的单词记忆效率 与复习的单词个数 的情

况，则这四位同学在这次单词复习中正确默写出的单词个数最多的是（     ）．

17. 某品牌的饮水机接通电源后就进入自动程序：开机加热到水温 ，停止加热，水温开始下降，

此时水温 （ ）与开机后用时 （ ）成反比例关系，直至水温降至 ，饮水机关机．饮水机

关机后即刻自动开机，重复上述自动程序．若在水温为 时，接通电源后，水温 （ ）和时间

（ ）的关系如图所示，则水温从 降到 所用的时间是             ．

/min
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（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

18. 水产公司有一种海产品共 千克，为寻求合适的销售价格，进行了 天试销，试销情况如表：

  第 天 第 天 第 天 第 天 第 天 第 天 第 天 第 天

售价

（元/千克）
 

销售量

（千克）
 

观察表中数据，发现可以用反比例函数刻画这种海产品的每天销售量 （千克）与销售价格 （元/千

克）之间的关系．现假定在这批海产品的销售中，每天的销售量 （千克）与销售价格 （元/千克）

之间都满足这一关系．

补全表格．

这个反比例函数的解析式为            ．

在试销 天后，公司决定将这种海产品的销售价格定为 元/千克，并且每天都按这个价格销

售，那么余下的这些海产品预计再用            可以全部售出．
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（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

19. 阅读下列材料：

实验数据显示，一般成人喝 毫升低度白酒后，其血液中酒精含量（毫克/百毫升）随时间的增加

逐步增高达到峰值，之后血液中酒精含量随时间的增加逐渐降低．

小带根据相关数据和学习函数的经验，对血液中酒精含量随时间变化的规律进行了探究，发现血液

中酒精含量 是时间 的函数，其中 表示血液中酒精含量（毫克/百毫升）， 表示饮酒后的时间（小

时）．

下表记录了 小时内 个时间点血液中酒精含量 （毫克/百毫升）随饮酒后的时间 （小时）（

）的变化情况．

饮酒后的

时间

（小时）

血液中酒

精含量

（毫克/百

毫升）

下面是小带的探究过程，请补充完整：

如图，在平面直角坐标系 中，以上表中各对数值为坐标描点，图中已给出部分点，请你

描出剩余的点，画出血液中酒精含量 随时间 变化的函数图象．

观察表中数据及图象可发现此函数图象在直线 两侧可以用不同的函数表达式表示，请

你任选其中一部分写出表达式．

按国家规定，车辆驾驶人员血液中的酒精含量大于或等于 毫克/百毫升时属于“酒后驾

驶”，不能驾车上路．参照上述数学模型，假设某驾驶员晚上 在家喝完 毫升低度白
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酒，第二题早上 能否驾车去上班？请说明理由．
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四、 反比例函数与三角形面积

直线 与反比例函数 （ ）交于 、 两点，与 、 轴的交点分别为 、 ．求 的

面积．

 线  索    笔   记

分割法求面积

结论

  总  结

反比例函数图像关于原点成中心对称，延长 交双曲线于点 ，连接 、则 ．

 线  索    笔   记

面积转化

结论 ．

  总  结

梯形
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 线  索    笔   记

割补法求 面积

结论

  总  结

 

A.

B.

C.

D.

20. 如图 ，矩形的一条边长为 ，周长的一半为 ，定义 为这个矩形的坐标，如图 ，在平面直角

坐标系 中，直线 ， 将第一象限划分成 个区域，已知矩形 的坐标的对应点 落在如

图所示的双曲线上，矩形 的坐标的对应点落在区域④中．

则下面叙述中正确的是（   ）．

图

 

图

点 的横坐标有可能大于

矩形 是正方形时，点 位于区域②

当点 沿双曲线向上移动时，矩形 的面积减小

当点 位于区域①时，矩形 可能和矩形 全等
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（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

21. 如图，已知反比例函数 的图象与一次函数 的图象交于点 和点 ．

求 的值和点 的坐标．

连接 ， ，求 的面积．

若点 在 轴上，且 ，求点 的坐标．

（ 1 ）

（ 2 ）

22. 在平面直角坐标系 中，直线 ： 与反比例函数 的图象的一个交点为

．

求 的值．

直线 与 轴交于点 ，与 轴交于点 ，连接 ．设 的面积为 ， 的面积为

，若 ，求 的取值范围．
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（ 1 ）

（ 2 ）

23. 如图，在平面直角坐标系中，直线 与反比例函数 在第一象限内的图象相交于

点 ．

求反比例函数的解析式．

将直线 向上平移后与反比例函数图象在第一象限内交于点 ，与 轴交于点 ，且

的面积为 ，求直线 的解析式．

x

y

O

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

24. 如图，已知反比例函数 的图象与一次函数 的图象交于点 ，点 ．

求 和 的值．

求 的面积．

直接写出一次函数值大于反比例函数值的自变量 的取值范围.
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（ 1 ）

（ 2 ）

25. 在平面直角坐标系 中，直线 与 轴交于点 ，与双曲线 交于点 ．

求点 的坐标及 的值．

将直线 平移，使它与 轴交于点 ，与 轴交于点 ，若 的面积为 ，求直线 的

表达式．

五、 反比例函数与几何综合

A. B. C. D.

26. 如图， ， 是双曲线 上的两点，过 点作 轴，交 于 点，垂足为 ，若

的面积为 ， 为 的中点，则 的值为（  ）．
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A. B. C. D.

27. 如图，矩形 的一个顶点与坐标原点重合， 、 分别在 轴和 轴上，正方形 的一

条边在 轴上，另一条边 在 上，反比例函数 的图象经过 、 两点，已知 ，则

正方形的边长是（   ）．

28. 如图，矩形 的顶点 ， 在 轴上，且关于 轴对称，反比例函数 的图象经过

点 ，反比例函数 的图象分别与 ， 交于点 ， ，若 ，

，则 等于            ．

29. 如图，在 中， ， ，边 在 轴上， 边上的中线 的反向延

长线交 轴于点 ，反比例函数 的图象过点 ，则 的值为            ．
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30. 如图，矩形 的顶点 、 在反比例函数 （ ）的图象上，顶点 、 分别在 轴、

轴的正半轴上，且 ．再在其右侧作正方形 、 （如图），顶点 、 在反比

例函数 （ ）的图象上，顶点 、 在 轴的正半轴上，则点 的坐标为            ．

x

y

O

31. 如图，在平面直角坐标系 中，函数 （ ， ）的图象经过菱形 的顶点

和边 的中点 ，若菱形 的边长为 ，则 的值为            ．
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（ 1 ）

（ 2 ）

32. 如图，一次函数 的图象分别交 轴、 轴于 、 两点， 为 的中点， 轴于

点 ，延长 交反比例函数 的图象于点 ，且 ．

求 的值．

连接 ， ，求证：四边形 是菱形．

（ 1 ）

1

2

（ 2 ）

33. 如图，在平面直角坐标系 中，函数 的图象与直线 交于点 ．

求 、 的值．

已知点 ，过点 作平行于 轴的直线，交直线 于点 ，过点 作平

行于 轴的直线，交函数 的图象于点 ．

当 时，判断线段 与 的数量关系，并说明理由．

若 ，结合函数的图象，直接写出 的取值范围．
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（ 1 ）

（ 2 ）

34. 已知一次函数 的图象与反比例函数 的图象交于点 ，与 轴交于点 ，若

，且 ．

求反比例函数与一次函数的表达式．

若点 为 轴上一点， 是等腰三角形，求点 的坐标．


